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Aufgabe 1 (Extrema und Sattelpunkte im RN)

Bestimmen Sie alle Extrema und Sattelpunkte der Funktion f : R2 → R,
gegeben durch

f(x, y) := x4 + 2x2y2 + y4 − 2x3 − 2xy2 + x2 + y2

Aufgabe 2 (Gradient, Richtungsableitungen, lokale Extrema und Sattelpunk-
te im RN)

Klausuraufgabe WS 2025/26: Betrachten Sie die Funktion

f : R2 → R, f(x, y) := 4x4 + y4 − 2x2 − 2y2

(a) Bestimmen Sie ∇f(x, y).

(b) Bestimmen Sie die Richtungsableitung von f im Punkt (1, 2) in Rich-

tung des Vektors v =

(
1
−1

)
.

(c) Bestimmen Sie alle stationären Punkte von f .

(d) Zeigen Sie, daß bei (0, 0) ein lokales Maximum und bei
(
1
2
, 0
)

ein Sat-
telpunkt vorliegt!

Aufgabe 3* (Lokale Extrema und Sattelpunkte im RN)

Untersuchen Sie die Funktion f : R2 → R, gegeben durch

f(x, y) := −x2y + 6xy − xy2

auf lokale Extrema und Sattelpunkte!
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